
Fonction logarithme népérien 

➢ Définition du logarithme népérien 
 

• On appelle logarithme népérien du réel strictement positif k, l'unique solution de l'équation ea = 𝑘. On note cette solution a = 𝑙𝑛 𝑘. 
• La fonction logarithme népérien est la fonction qui, à tout réel strictement positif associe ln 𝑥    

  𝑙𝑛 :  ]0 ; +∞[ →ℝ, 𝑥 → ln 𝑥 
 

➢ Lien entre la courbe du logarithme népérien et celle de l’exponentielle 
 

• On dit que la fonction ln est la fonction réciproque de la fonction exponentielle. 

• Les courbes représentatives des fonctions 𝑙𝑛 et 𝑒𝑥𝑝 sont symétriques par rapport à la droite d'équation 𝑦 = 𝑥. 
• ∀ 𝑥 ∈  ℝ, 𝑙𝑛(𝑒𝑥)  =  𝑥 
• ∀ 𝑥 ∈  ℝ , 𝑥 > 0, eln(x) = 𝑥 
• ln 1 = 0    𝑒𝑡 ln(e) = 1  

 

➢ Propriétés algébriques 

Pour tous réels a>0 et b>0 :  

𝑙𝑛 (𝑎) + 𝑙𝑛 (𝑏) = 𝑙𝑛 (𝑎𝑏) 
 

ln(𝑎𝑛) =  𝑛 × ln(𝑎) 
 ∀ 𝑛 ∈  ℕ 
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➢ Propriétés de la fonction ln 
 

• La fonction 𝑙𝑛 est définie et continue sur ]0 ; +∞ [ 
• La fonction 𝑙𝑛 est dérivable sur ]0 ; +∞ [                                      
• (𝑙𝑛 𝑥)′ =  

1

𝑥
  >  0 donc la fonction est strictement croissante sur ]0 ; +∞ [ 

soit  𝑎 <  𝑏    𝑙𝑛 𝑎 < 𝑙𝑛 𝑏 
• (𝑙𝑛 𝑥)′′ =  − 

1

𝑥²
  <  0 donc la fonction ln est concave sur ]0 ; +∞ [ 

• Si 0 <  𝑥 <  1, alors 𝑙𝑛 𝑥 < 0  
• Si 𝑥 >  1, alors 𝑙𝑛 𝑥 > 0 
• Pour tous réels 𝑎 >  0 et 𝑏 > 0 : 𝑎 =  𝑏 𝑠𝑠𝑖 𝑙𝑛 𝑎 =  𝑙𝑛 𝑏 

 
Représentation graphique :     Tableaux de variation et de signes : 
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➢ Forme 𝒍𝒏 𝒖 et primitives 
 

• Soit u, une fonction dérivable et définie sur un intervalle I, telle que pour tout x ∈ I, u(x) > 0 
(𝑙𝑛 𝑢)’ = 

𝑢′

𝑢
 si u > 0 

• Soit u, une fonction dérivable et définie sur un intervalle I, telle que pour tout x ∈ I, u(x) ≠ 0 
La fonction 

𝑢′

𝑢
 admet comme primitive 𝑙𝑛(|𝑢|) 


