CHAPITRE : TRIANGLES

I. Constructibilité de triangles

On peut construire un triangle si I'on conndit trois données :

On conndit la longueur des |On connadit la longueur de | On conndit la mesure d'un
trois cotés deux cotés et la mesure coté et la mesure de deux
d'un angle angles

45cm 4cm

IT. Inégalité triangulaire

a)_Cas général :
Le plus court chemin entre deux points est la ligne droite. Tout autre chemin passant
par un troisieéme point est plus long ou égal.

Propriété : Si A, B, M sont trois points quelconques, alors AB<AM +MB

M

Dans le triangle ABM, on a également : AM < AB+BM et MB<MA+ AB

b) Cas d'égalité :
Propriété : Si un point M appartient au segment [AB], alors AB = AM + MB

55cm

Propriété réciproque : Si trois points A, B, M sont tels que AB = AM + MB alors le
point M appartient au segment [AB]




¢) Application aux friangles
Pour pouvoir construire un triangle ayant pour cotés trois longueurs données, il faut
que chaque longueur soit inférieure a la somme des deux autres.

Dans la pratique, il suffit de vérifier que la plus grande longueur est inférieure a la
somme des autres.

Exemple : Dans le triangle ABC, ona
A
a<b+c
o b<a+c
c<a+b

IIT. Médiatrice et cercle circonscrit au triangle

a) Propriété directe : Si un point est sur la médiatrice d'un

Exemple :
segment alors il est a égale dustance des extrémités de ce  : p_ Ip
. La droite (d) =N
segment e \
- médiatrice
b) Propriété réciproque : Si un point est a égale distance des = du segment
extrémités d'un segment alors il est sur la médiatrice du - [ABL. :
segment © = SiP & (d), alors PA=PB.

Si PA = PB, alors P € (d).

Construction de la médiatrice
Pour construire la médiatrice d’un segment [AB]

- on utilise un compas pour construire deux points
a égale distance des points A et B

- on trace la droite reliant ces deux points

c) Définition cercle circonscrit : Le cercle circonscrit a un triangle est le cercle
passant par les frois sommets de ce triangle.

d)_Propriété :
Les trois médiatrices d'un triangle se coupent en un
seul point, elles sont concourantes.

Le point d'intersection des médiatrices est le centre
du cercle circonscrit au triangle.




IV. Autres droites remarquables d'un triangle

a) Médiane : Une médiane d'un triangle est une droite qui passe par un sommet de ce
triangle et par le milieu du c6té opposé a ce sommet.

Exemple : (AD) est la médiane issue de A A

Propriété : Les trois médianes d'un triangle se croisent en un seul point, on dit
qu'elles sont_concourantes.

Le point d'intersection des médianes s'appelle le centre de gravité

b)_Hauteur : Une hauteur d'un triangle est une droite qui passe par un sommet de ce
triangle et qui est perpendiculaire au c6té opposé de ce sommet.

Exemples : (AH) est la hauteur issue de A.
Le point H est appelé le pied de la hauteur relative au c6té [BC]

Remarque : la hauteur n'est pas forcément dans le triangle




Propriété : Les trois hauteurs d'un triangle se croisent en un seul point, on dit qu'elles
sont_concourantes.

Le point d'intersection des hauteurs s'appelle |'orthocentre.
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V. Périmétre et aire d'un triangle

a) Périmétre : Le périmeétre d'un triangle est la somme des longueurs des trois cotés

longueur d 'un coté X hauteur relative a ce coté

b) Aire : Aire du triangle =

h=3cm

2
Exemples :
D
Périmétre = AB + BD + DA
=7+68+4,3
AD=43cm - 18’1 cm
Aire = ABXCD _TX4 _ 14 e
K - . 2 2
| ABXCD _7X3
: Aire = = =10,5cm?
| 2 2
|
|

AB=7cm

Remarque : Puisqu'il y a trois hauteurs, il y a trois fagons de calculer I'aire d'un méme
triangle avec cette formule.

C
L

Cas particulier : Triangle rectangle

som La hauteur issue de C est confondue avec le coté [AC]

ABX hauteur relativea| AB] _ ABXAC _3X4 _

- ,
) n Aire 7 > > 6cm




