Vacances de la Toussaint
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Limites de fonctions

Nom :
Classe : TS2

Exercice 1:

Le plan complexe est rapporté a un repére orthonormé direct (O, o, ). L'unité graphigue est 4 cm.

Soit A un nombre complexe non nul et différent de 1.
On définit, pour tout entier naturel r, la suite (z,) de nombres complexes par :

Z|]=|:|
{zn|1='\zn+i

On note MYy, le point d'affixe zn.

1. Calcul de z,, en fonction de n et de A
a. Vérifier les égalités: z1 =i za = (A + 1)i 23 = (A’ + A+ 1)i.

b. Demontrer que, pour tout entier n positif ou nul on a z, =

2 Etudeducas XA =1
a. Montrer que z4 = 0.

b. Pour tout entier naturel n, exprimer zn 4 €n fonction de 2.

c. Représenter les points My, M;. Ms. M3 et My dans le repére (O, d, ©).

Exercice 2 :

Dans chacun des cas déterminer les limites indiquées.

1. lim +vz2+1—+v22 -1

I—+{o0

2 lim vz?+4zr—=z

T—o0

4222 -z -2

3 hm
T32 2 — 4
. W3z —3
I3 z—3
Exercice 3 :

f est la fonction définie sur ] — oo ; 1[U]1;3[U]3; +oo[ par:

() =5+t
fEO=5+1—+5"%

Cr est la courbe représentative de la fonction f représentée ci-contre avec
I’'une de ses asymptotes.

Démontrer que :

a) Cr admet trois asymptotes dont on donnera une équation.

b) Cr coupe son asymptote horizontale en un seul point T. Donner les coordonnées de T.



