Chapitre XIV intégration et primitives

-

Propriété : calcul d'une intégrale

Soit # une fonction continue et positive sur un intervalle [a: 5].
Si F est une primitive de la fonction f alors

f f:__r]rﬂl.r = F[_H'll — Fla)

Définition : Généralisation de la notion d'intégrale

Soit 7 une fonction continue sur un intervalle |, F est una primitive de 7. a et & sont deux résls quelconques de |
On appelle intégrale de /" entre a et & la différence F(&)- F(a)
On note cette intégrale

i
/ fla)de = [F(x)]s = F(b) — F(a)

Conséquence immeédiate

Si # est continue sur [a; 5], b
] flxr)de = — / flx)dx
] i

Inegalités

Si pour tout nombre x € [a; 8], f(x)=0 alors / fla)dr =0

Si pour tout nombre x € [a; 2], A(x) =0 alors / fle)dr <0

b b
Si pour tout nombre x € [a; B], fx) =g(x) alors / flo)ds < / glx)dr

va Ja

Propriétés algébriques

Soient 7 et g deux fonctions continues sur un intervalle [a; &
. £

1. jf.‘..--.rr_.- 0

5 b b b b
2. Linéarité : Pour tout réel k, / kf{x)dr =k / fla)dr et / fle)de- [ glr)dr = [ fle)+g(x)de

v B b
3.Eﬁ_lmmn_d3_c_hﬁs_l&s/ f(=)dz 4 / fz)dz = / flx)dx:

Valeur moyenne

Pour toute fonction continue sur un intervalle [« ; 5], on appelle valeur moyenne de f sur [« 5]le réel m

tel que :
1
m = f flx)dx
bh—af, -




